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PROGRAMA

1. Ideals, Polinomis, Varietats.

1.1 Anells, Ideals.
1.2 Dominis euclidians i PID’s.
1.3 Definició de polinomis sobre un anell commutatiu R.
1.4 Anells Noetherians: Teorema de la base d’Hilbert.
1.5 Dominis Factorials (UFD): Factoritació única de polinomis.
1.6 Espai af́ı.
1.7 Varietats afins.
1.8 Topologia de Zarisky a Kn.
1.9 Ideals de varietat. Correspondència Varietats-Ideals de varietat.
1.10 Ideals i Radicals.
1.11 Quocient d’ideals i diferència de varietats.
1.12 Parametrització i Descomposició de varietats en irreductibles.

2. Bases de Gröbner.

2.1 Problemes a resoldre.
2.2 Polinomis, notacions.
2.3 Ordres monomials a K[x1, . . . , xn].
2.4 Algorisme de divisió a K[x1, . . . , xn].
2.5 Ideals de monomis i lema de Dickson.
2.6 Teorema de las bases de Gröbner.
2.7 Propietats de les bases de Gröbner.
2.8 Determinació de les bases de Gröbner.
2.9 Algorisme de Buchberger.
2.10 Millores de l’algorisme de Buchberger.

3. Teoria de l’Eliminació.

3.1 Teorema de l’eliminació.
3.2 Intersecció d’ideals.
3.3 Quocient d’ideals.
3.4 Pertinença a l’ideal radical.
3.5 Descripció del teorema de l’extensió.
3.6 Geometria de l’eliminació.
3.7 Punts singulars i envolvents.
3.8 Resultants.
3.9 Resultants i teorema de l’extensió.
3.10 Resultants generalitzades i teorema de l’extensió.
3.11 Aplicacions: Punts singulars de corbes.
3.12 Aplicacions: Envolupant d’una famı́lia de corbes.
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4. Nullstellensatz i Conseqüències.

4.1 Hilbert Nullstellensatz.
4.2 Teorema de la Clausura.
4.3 Implicitació polinòmica i racional.
4.4 Quocient d’ideals.

5. Bases de Gröbner amb paràmetres: Base comprehensiva.
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